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A.2.5 : Equations et fonctions de Bessel 
 
 

Equations particulières de Bessel et leurs solutions 
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Jn Fonction de Bessel de 1ère espèce non modifiée d�ordre n 
In Fonction de Bessel de 1ère espèce modifiée d�ordre n 
Yn Fonction de Bessel de 2ème espèce non modifiée d�ordre n 
Kn Fonction de Bessel de 2ème espèce modifiée d�ordre n. 
 
(cf. Özisik pour la définition des fonctions de Bessel). 
 
Principales propriétés des fonctions de Bessel 
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Dérivée 

( ) ( ) ( ) ( ) ( )uJ
u
nuJuJ

u
nuJuJ n1nn1n

'
n +−=−= +−  ( ) ( ) ( ) ( ) ( )uY

u
nuYuJ

u
nuYuY n1nn1n

'
n +−=−= +−  

( ) ( ) ( ) ( ) ( )uI
u
nuIuI

u
nuIuI n1nn1n

'
n +=−= +−  ( ) ( ) ( ) ( ) ( )uK

u
nu-KuK

u
nu-KuK n1nn1n

'
n +=−= +−  

 
Limites des fonctions de Bessel d’ordre 0 et 1 
 
Si  u → 0 : 

J0(u) → 1 J1(u) → 0 Y0(u) → -∞ Y1(u) → -∞  
I0(u) → 1 I1(u) → 0 K0(u) → +∞ K1(u) → +∞ 

 
Si  u → ∞ 

J0(u) → 0 J1(u) → 0 Y0(u) → 0 Y1(u) → 0  
I0(u) → +∞ I1(u) → +∞ K0(u) → 0 K1(u) → 0 

 
Comportement asymptotique des fonctions de Bessel d’ordre 0 et 1 
 
Si  u → 0 : 

J0(u) → 1 J1(u) → u/2 Y0(u) → (2/π) ln(u) Y1(u) → 2/πu  
I0(u) → 1 I1(u) → u/2 K0(u) → -ln(u)  K1(u) → 1/x 

 
Si  u → ∞ 
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